Sztywnos¢ przestrzeni Kircha
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Przestrzenig Golomba nazywamy zbiér liczb naturalnych N = {1,2,...} wraz z
topologia (nazywana topologig Golomba), ktorej baza jest rodzina wszystkich ciagow
arytmetycznych postaci

a+bNy:={a+bn:neNU{0}},

gdzie nwd(a, b) = 1. Przestrzen Golomba jest bodaj najprostszym przyktadem prze-
strzeni przeliczalnej spdjnej i Hausdorffa. W pracy [1] pokazano, ze przestrzen ta
nie jest topologicznie jednorodna i postawiono pytanie o istnienie nietrywialnego ho-
meomorfizmu tej przestrzeni. OdpowiedZ na to pytanie zawiera praca [2], w ktorej
wykazano, ze kazdy homeomorfizm zbioru liczb naturalnych z topologia Golomba
jest identycznoscig — tj. przestrzen Golomba jest sztywna.

Topologia Golomba nie jest lokalnie spéjna. Ubozsza topologia na zbiorze N, kto-
ra okazuje sie by¢ juz lokalnie spdjna, pozostajac spojna i Hausdorffa, jest topologia
Kircha, tj. topologia ktérej baza jest rodzina wszystkich ciggdéw arytmetycznych po-
staci a + bNy, gdzie gdzie a,b € N, nwd(a,b) = 11 b jest liczba bezkwadratowa (tj.
b nie jest podzielna przez kwadrat liczby pierwszej). Opowiemy, dlaczego przestrzen
Kircha, czyli zbior N z topologia Kircha, podobnie jak przestrzen Golomba, jest
przestrzenig sztywna.
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