Wilasnosci Smitala dla o-ideatow
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Niech (X,+) bedzie grupa polska, A C P(X) o-cialem a Z C P(X) nietrywialnym,
niezmienniczym na + i odwrotnos¢ o-ideatem, dla ktorego A jest baza. Oznaczmy przez
I* = {A°: A € T} filtr dualny wobec 7.

Definicja 1. Mdéwimy, ze para (Z,A) ma
o Wiasnosé Smitala (SP - Smital Property), jesli

(VD C X)(VA € A\Z)(D jest gesty, to D+ B € I*).

o Slabszq Wtasnosé Smitala (WSP - Weaker Smital Property), jesli

(3D C X)(VA € A\L)(D jest gesty i przeliczalny, to D + B € T%).

e (Bardzo) Stabg Wlasnosé Smitala (VWSP - Very Weak Smital Property), jesli

(VA € A\Z)(3D C X)(D jest gesty i przeliczalny i D + B € I%).

Wykazemy, ze WSP implikuje, ze Z jest ccc lub cov(Z) = wy, uogdlniajac przy okazji
rezultat otrzymany w [2].

Opowiemy réwniez jakie wlasnosci o-ideatéw sktadowych wystarczaja, by niektore wia-
snosci Smitala zachowaly sie przy produktowaniu w sensie Fubiniego. W szczegdlnosci roz-
wazymy takie wtasnosci jak bycie Borel-on-Borel, measurable-on-measurable, czy zawieranie
pozytywnego prostokata modulo zbior z ideatu produktowego. W tym kontekscie obalimy co
najmniej jedno twierdzenie z pracy [1].
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